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I. CAC BAI TOAN VE HE PHUONG TRINH

1. Kién thirc can nh¢

ax + by=c,a#0 (D)

a'x+b'y=c',a'#0 (D")
b

Cho hé phuong trinh: {

e (D)cit(D’) & 1' # X < Hé phuong trinh ¢6 nghiém duy nhat.
a
, a b ¢ A . A A
e D)/ (D) —= X # — < H¢ phuong trinh v6 nghiém.
a c
, a b c A \ LA A ‘A
e D)=D) & —= X = — < H¢ phuong trinh c6 v6 so6 nghi¢m.
a c

2. Bai tap van dung
X+y=m

Bai tap 1: Cho hé phuong trinh { (1)

2x—my =0

a) Giai h¢ phuong trinh (1) khim = 1.

b) Tim m dé hé (1) c6 nghiém (x, y) thoa: x + y = 1.

i A L Jx+y=3
Bai tap 2: Cho hé phuong trinh (1)
2x —my =1
a) Giai h¢ phuong trinh (1) khim=-7.
b) Xéc dinh gid tri cham dé: x =—1 vay =4 la nghiém cua h¢ (1).
x+y =4
(D

Bai tap 3 : Cho hé phuong trinh
2x+3y=m

a) Giai hé phuong trinh (1) khi m =—1.

, >0
b) Tim m dé hé (1) ¢ nghiém (x; y) thoa {x .
y <

A ) . 2x +y =3m+1
Bai tap 4: Cho hé phuong trinh
3x +2y =2m-3

a) Giai hé phuong trinh khim =- 1.

x <
b) Vi gié tri nao cua m thi hé pt c6 nghiém (x; y) thoa {

y <

II. VE PO THI & TiM TQA PQ GIAO PIEM CUA (P): y=ax> VA (D):y=ax+b (a = 0)
1. Kién thirc cAn nhé
a.Ham sé y = ax’(a+0):
* Ham sé y = ax?(a=0) c6 nhimng tinh chit sau:
e Néu a > 0 thi ham sé dong bién khi x > 0 va nghich bién khi x < 0.
e Néu a < 0 thi ham s6 dong bién khi x < 0 va nghich bién khi x > 0.
'S Db thi ciia ham s y = ax*(a=0):
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e La mot Parabol (P) véi dinh 1a géc toa do 0 va nhan truc Oy lam truc ddi xung.
e Néu a > 0 thi dd thi nam phia trén truc hoanh. 0 1a diém thép nhét cua d6 thi.
e Néu a < 0 thi d6 thi nim phia dudi truc hoanh. 0 1 diém cao nhét cua do thi.
+ V& d6 thi cia ham sé y = ax? (a= 0):
e Lap bang cac gia tri tuong ung cua (P).
¢ Dya va bang gia tri — v& (P).
b. Tim giao diém ciia hai do thi :(P): y = ax’(az0) va (D): y = ax + b:
e Lap phuong trinh hoanh d¢ giao diém cua (P) va (D): cho 2 vé phai ciia 2 ham sb bang
nhau — dua vé pt bac hai dang ax®> + bx +¢=0.
e Giai pt hoanh d¢ giao diém:
+Néu A >0 = pt c6 2 nghiém phan biét = (D) cat (P) tai 2 diém phan biét.
+Néu A =0 = pt c6 nghiém kép = (D) va (P) tiép xtic nhau.
+Néu A <0 = pt vo nghiém = (D) va (P) khong giao nhau.
c. Xdc dinh s6 giao diém ciia hai do thi : (P) y =ax’(a+0) va (Dn) theo tham sé m:
» Lap phuong trinh hoanh d6 giao diém cta (P) va (Dm): cho 2 vé phai cta 2 ham s
bang nhau  — dwa vé pt bac hai dang ax>+ bx +c¢=0.
e Lap A (hoicA') cua pt hoanh do giao diém.
e Bién luan:
+ (D) cit (P) tai 2 diém phan biét khi A > 0— giai bat pt — tim m.
+ (D) tiép xtc (P) tai 1 diém A =0—> giai pt — tim m.
+ (Dm) va (P) khong giao nhau khi A <0—> giai bat pt — tim m.
2. Bai tap van dung

2

Bai tip 1: Cho hai ham s y =% 6 dd thi (P) vay = -x + m c6 do thi (d).

1. Véim=4,ve (P)va (d) trén cuing mdt h¢ truc toa d§ vuong goc Oxy. Xac dinh toa do cac
giao diém cua ching.
2. Xéc dinh gié tri cia m dé (d) cit (P) tai diém c6 hoanh d6 bang 1.
Bai tip 2: Cho hai ham s6 y =—2x2 ¢6 d thi (P) vay =—3x + m c6 d6 thi (d).
1. Khi m=1, vé (P) va (d) trén cung mot hé truc toa do vuong goc Oxy. Xac dinh toa do
cac giao diém cua chung.
2. Xac dinh gla tri cia m dé (d) tiép xuc (P). Xac dinh toa do tiép diém.
Bai tap 3: Cho ham sb y = — 2x2 ¢6 d6 thi (P).
1. V& (P) trén mot hé truc toa do vudng goc..
2. Tim diém trén (P) cac diém co tong hoanh d6 va tung d6 ctia nd bang — 6.
Bai tip 4: Cho ham s6 y = —%xz c6 do thi (P)vay=—2x + % c6 do thi (d).
1. V& (P)va(d) trén cuing mdt hé truc toa d§ vuong goc.
2. Xac dinh toa d6 cac giao diém cua (P) va (d).

3. Tim toa d6 nhitng diém trén (P) thoa tinh chat tong hoanh d¢ va tung d6 cua diém d6 bang
-4

Bai tip 5: Cho ham s y = %xz c6ddthi (P)vay=x + % c6 dd thi (d).

1. V& (P)va(d) trén cung m(f)g hé truc toa do vuong goc.
2. Xac dinh toa d6 céc giao diém cua (P) va (d).
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3. Goi A la diém e (P) va B 1a diém e (d) sao cho {XA o
11y,=8y,
Xac dinh toa do cua A va B.
Bai tp 6: Cho (P):y=x*va(d):y=—x+2.
1. V& (P) va (d) trén cung mot hé truc toa dd vudng goc Oxy. Goi A va B 1a cac giao diém
cua (P) va (d), xac dinh toa do cua A, B.
2. Tinh dién tich tam gidc AOB (don vi do trén truc sb 1a cm).

III. CAC BAI TOAN VE PHUONG TRINH BAC HAI
1. Kién thirc cAn nhé
a. Gidi phwong trinh bdc hai dang ax’ +bx+c=0 (a=0) (1)
a) Nham nghiém:

e a+b+c=0 =pt(l)co2nghiém:x =I; xzzﬁ,
a

e a-b+c=0 =pt(l)cd2nghiém:x =-1; xzz—g.
a
b) Giai voi A':

Néub=2b" =b’ =§ — A= (b)) —ac.

—b'+ A" L b= JA!

e Néu A'> 0 = phuong trinh c6 2 nghiém phan biét: x, =

2

a a
e Néu A'= 0 = phuong trinh c6 nghiém kép: x, = x, =——.
a
e Néu A'< 0 = phuong trinh v6 nghiém.
¢) Gidi v6i A:
Tinh A: A=b? —4ac.
e Néu A > 0 = phuong trinh c6 2 nghiém phan biét: x, = _b; VA ;X = _b; VA
a a

e Néu A = 0 = phuong trinh c6 nghiém kép: x, = x, :;—5.
e Néu A < 0 = phuong trinh v6 nghiém.
b. H¢ thirc Vi ét va urng dung:
a) Pinh 1y: Néu x1, x2 1a 2 nghiém cua phuong trinh ax® + bx + ¢ = 0 (a=0) thi ta co:
b
S=x+x,=——
a
P=xx, =<
a
u+v=_,
uv="pP
= u, v 1a 2 nghiém ctia phuong trinh x> — Sx + P = 0 (DK: S —4P > 0).
2. Bai tap van dung
Bai tap 1 : Giai cac phuong trinh sau:
a) x*—13x>+36=0; b) 2x+1)*-8(2x+1)>-9=0
¢)2x}-7x>+5x=0; d)2x*—x?2-6x+3=0;

b) Pinh ly dao: Néu {

Trang 3



Bai tap 2 : Tinh nhdm nghiém cta phuong trinh:

a, X°-7x+12=0 b,3x*-7x+4=0 c, 7x* -5x—12=0
Bai tap 3 : Goi x; ; x» 1a hai nghiém cua phuong trinh 4x? + 5x — 3 = 0. Khong giai phuong trinh
hay tinh gié tri cac biéu thirc sau:

X X

. 2 D:X1+2+X2+2
x, =1 x,-1 X, X,
Bai tap 4. Cho phuong trinh x? - (m +4)x +3m +3 =0
a, Tim m dé phuong trinh ¢6 1 nghiém bang 2. Tim nghiém con lai ctia phuong trinh.
b, Xac dinh m dé phuong trinh c6 hai nghiém xi1,x» thoa man x;> + x2*> >0
Bai tap 5: Cho phuong trinh: x> —2(m + 1)x +4m =0
1, Véi diéu kién nao ctia m thi phwong trinh ¢ hai nghiém cing dau (trai dau)
2, V6i diéu kién nao cua m thi phwong trinh c¢6 hai nghiém cing dwong (ciing 4m).
3, Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém sao cho nghiém nay gap d6i nghiém kia.
4, Tim m dé phuong trinh c6 hai nghiém x1; x2 thoa mén 2x; — x2 = - 2.
5, Tim m dé phuong trinh ¢6 hai nghiém x; x2 sao cho A = 2x;2 + 2x,2 — x1x2 nhan gi tri nho nhat.
Bai tap 6: Cho phuong trinh bac hai x> — (m — 3)x —2m =0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khim =-2.
2. CMR: Phuong trinh (1) ludn c6 hai nghiém phan bi¢t vdi moi m.
3. Tim hé thuc lién hé gitra x1, x2 khong phu thudc vao m.
Bai tap 7: Cho phuong trinh b4c hai x> — (m + 1)x + m =0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khi m = 3.
2. CMR: Phuong trinh (1) luén ¢6 nghi¢m véi moi m.
3. Trong truong hop (1) c6 hai nghiém phan bi¢t. Tim hé thure lién hé gitra x1, x> khong phu
thudc vao m.
Bai tap 8 : Cho phuong trinh 2x2+ (2m — 1)x + m — 1 =0 (m la tham s6) (1)
1. Giai phuong trinh (1) khim = 2.
2. CMR: Phuong trinh (1) luén c¢6 nghi¢ém véi moi m.
3. Trong truong hop (1) c6 hai nghiém phén biét. Thiét 1ap hé thuc lién hé giita x1, x> doc 1ap
voim.
Bai tap 9 : Cho phuong trinh x2 — 2(m — 1)x + 2m — 3 = 0 (m la tham s6) (1)
1. Giai phuong trinh (1) khim =5.
2. CMR: Phuong trinh (1) luén ¢6 nghi¢m véi moi m.
3. Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém trai dau.
Bai tap 10 : Cho phuong trinh bac hai x> 2(m — 1)x + m? =0 (1).
1. Tim m dé:
a) Pt (1) co 2 nghiém phan biét.
b) Pt (1) c6 mot nghiém la — 2.
2. Gia st x1, x2 1a 2 nghiém cua pt (1). CMR: (x1 — x2)* +4(x1 + x2) +4 =0.
Bai tap 11 :
Cho phuong trinh bac hai x> 2(m + 1)x + m -4 =0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khi m =-2.
2. CMR: Vm, phuong trinh (1) luén c6 hai nghiém phéan biét
3. Goi x1, X2 12 hai nghiém cua pt (1). Chirng minh biéu thirc:
A =x1(1 — x2) + x2(1 — x1) khong phu thude vao m.

A=(3X1—2X2)(3X2—2X1); B=
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Bai tap 12: Cho phuong trinh bac hai x? —2(m + 1)x + (2m —4) = 0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khi m =— 2.
2. CMR: V6i moi m, phuong trinh (1) [udn c6 hai nghi€ém phan biét.
3. Goi x1, X2 1a hai nghiém cua (1). Tinh A = x7 +x; theo m.
4. Tim gié tri cua m dé A dat gia tri nho nhat.
Bai tap 13: Cho phuong trinh bac hai x> — (m — 1)x +2m —7 =0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khim =—1.
2. CMR: Vi moi m, phuong trinh (1) [udn c6 hai nghi€ém phan biét.
3. Timm dé phuong trinh (1) ¢6 2 nghiém trai dau.
4. Thiét lap moi quan h¢ gitra 2 nghiém x1, x2 khong phu thudc va m.
5. Timmdé x’+x2 = 10.
Bai tap 14: Cho phuong trinh bac hai x> +2x +4m+1=0 (1).
1. Giai phuong trinh (1) khi m =—
2. Tim m dé:
a) Phuong trinh (1) c6 hai nghiém phan biét.
b) Phuong trinh (1) ¢6 hai nghiém trai dau.
¢) Toéng binh phu:()’ng céc nghiém cua pt (1) bang 11.
Bai tap 15: Cho phuong trinh: x> —2(m + 1)x + 2m + 10 =0 (m la tham s6) (1).
Tim m dé phuong trinh (1) ¢6 nghiém kép va tinh nghiém kép dé.

IV. GIAI BAI TOAN BANG CACH LAP PHUONG TRINH — HE PHUONG TRINH

Bai tap 1: Tim s6 tu nhién c6 hai chit s6, biét rang chir sé hang chuc 16n hén chir s6 hang don vi 1a
2 va néu viet thém chir s6 bang chir s6 hang chuc vao bén phai thi dugc mot s6 16n hon s6 ban dau
la 682.

Bai tap 2: Co hai s6 tu nhién, biét ring: tong cta hai s6 bang 59; hai lan s nay bé hon ba 1an sé kia
l1a 7. Tim hai s6 do.

Bai tap 3: Cho m6t s ty nhién co hai chir s6. Tong ctia hai chit s6 ctia no bang 10; tich hai chir s6
ay nho hon s6 da cho 1a 12. Tim s6 da cho.

Bai tap 4: Hinh chir nhat c6 chu vi 12 280m. Néu giam chiéu dai cta hinh chit nhat 2m va ting chiéu
rong thém 3m thi dién tich cta no tdng thém 144m?. Tinh céac kich thudc cua hinh chit nhat.

Bai tap 5: Mot khu vuon hinh chit nhét ¢6 chu vi 1a 320m. Néu chiéu dai caa khu vuon ting 10m
va chiéu rong giam 5m thi dién tich ctia n6 ting thém 50m>. Tinh dién tich cta khu vuon ban dau.
Bai tap 6: Mot hinh chit nhat ¢6 chu vi 160cm va ¢6 dién tich 1500m?. Tinh céc kich thude ctia no.

Bai tip 7: Mot san truong hinh chit nhat c6 chu vi 1a 340m. Ba lan chiéu dai hon 4 lan chiéu rong
l1a 20m. Tinh dién tich cua san truong.

Bai tap 8: Hai voi nudc cung chay vao mot cai bé khong cé nude trong 4 gio 48 phit s& day bé.
£ a1 A S x e S s 3 .z . he X s 1,
Néu mé voi thtr nhat trong 3 gid va voi thtr hai trong 4 gio thi duoc " bé nudc. Hoi moi voi chay

mot minh trong bao lau thi méi day bé?
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Bai tap 9: Hai voi nudc cung chay vao mot bé can chua c6 nudc thi sau 18 gio dly bé. Néu chay
riéng thi voi thir nhat s& chay day bé cham hon voi thtr hai 27 gio. Hoi néu chay riéng thi mdi voi
mat bao 1au méi chay day bé?

Bai tap 10: Mot xe khach va mot xe du lich khai hanh cting mot e tir thanh phd H6 Chi minh di
Tén Giang. Xe du lich ¢ van tdc 16n hon xe khach 20km/h, do d6 xe du lich dén noi trudc xe khach
25 phut. Tinh van téc cia mdi xe, biét khoang cach gitta thanh phd H6 Chi minh va Tén Giang 1a
100 km.

Bai tap 11: Khoang cach giira 2 bén song A va B 1a 30km. Mot ca nd di tir A dén B, nghi 40 phut &
B, roi lai tré vé A. thoi gian ké tur lac di dén luc tro vé A 12 6 gi0. Tinh van tdc cua ca nd khi nudce
yén ling, biét van toc dong nudc 13 3km/h

Bai tap 12: Theo ké hoach hai to san xuat 600 san pham trong mot thoi gian nhat dinh. Do 4p dung
ky thudt méi nén t6 1 d3 san xuat vuot mirc ké hoach 1a 18% va to II vuot mirc 21%. Vi vay trong
thoi gian quy dinh ho da hoan thanh vuot mutc 120 san pham. Hoéi sb san pham dugc giao ciia mdi
t0 12 bao nhiéu.

Bai tap 13:Mot phong hop c¢6 240 ghé duoc xép thanh cac day co s6 ghé bang nhau. Néu mdi day
b6t di mot ghé thi phai xép thém 20 day mdi hét sé ghé. Hoi phong hop luc dau duoc xép thanh bao
nhiéu day ghé.

Bai tap 14: Hai doi thity loi ciing dao mot con muong. Néu mdi doi lam mot minh ca con nwong thi
thoi gian téng cong hai d6i phai lam 13 25 ngay. Néu hai d6i cuing 1am thi céng viéc hoan thanh trong
6 ngay. Tinh xem mdi d6i 1am mot minh xong ca co muong trong bao 1au?

Bai tap 15: Theo ké hoach, mot xi nghiép phai lam 400 dung cu trong mot thoi gian nhét dinh. Do
mdi gid lam ting 20 dung cu nén thdi gian hoan thanh cong viéc giam mot gio. Tinh thoi gian xi
nghiép phai 1am s dung cu d6 theo ké hoach?

Bai tap 16: Mot 6 to di tir Hai Phong vé Ha Noi, dudng dai 100km. Ngudi 1ai xe tinh rang néu ting
van tdc thém 10km/h thi vé dén Ha Noi sém nira gi0. Tinh van tdc du dinh cua 6 to.

Bai tap 17: Mot ca nd chay trén song trong 8h, xudi dong 81km va nguoc dong 105km. Mot 1an
khac cling chay trén khic song do ca nd nay chay trong 4h, xudi dong 54km va ngugc dong 42km.
Hay tinh van toc xudi va ngugc dong biét van téc dong nude va van tdc riéng cia ca nd 1a khong
doi.

Bai tap 18: Mot chiéc thuyén xudi dong, nguoc dong trén khuc song dai 40km hét 4 gio 30 phut.
Biét thoi gian xudi dong 5km bang thoi gian ngugc dong 4km. Tinh vén tbc dong nudc?

Bai tip 19: Hai ca nd di ngugc chiéu nhau va khai hanh cing lc trén dong song dai 85km. Sau 1
gid 40 phit thi gdp nhau. Tinh vén tdc that ctia mdi ca nd, biét rang van tdc ca nd xudi dong 16n hon
van tdc ca nod nguoc dong 1a 9km/h, va van tde dong nudc la 3km/h.

Bai tap 20: Mot ca nd xudi dong 30 km rdi nguoce dong 36 km. Van téc ca nd xudi dong 16n hon
van téc ca nd nguoc dong 3 km/h. Tinh vén tde ca nd lic nguoc dong. Biét thoi gian ca nd lic nguoc
dong lau hon thoi gian xudi dong 1a 1 gio.
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CHU PE : HINH HOC

I. KIEN THUC CAN NHO

Dinh nghia — Dinh ly
H¢ quad

Ky hiéu toan hoc

Hinh vé

1. Goc o tam: Trong mot
dwong tron, s6 do cua
géc ¢ tam bang sé do
cung bi chan.

2. Géc ndi tiép:

*  Dinh ly: Trong mot
duwong tron, s6 do cua
géc ndi tiép bang mira s6
do ciia cung bi chan.

* Hé qua: Trong mot
duong tron:

a) Cdc géc ndi tiép bang
nhau chdin cdc cung
bang nhau.

b) Cdc géc néi tiép cing
chin mét cung hodc
chin cdc cung bang
nhau thi bang nhau.

¢) Géc néi tiép (nhé hon
hodc bang 90°) ¢é s6 do
bang nita sé do ciia goc
& tam cing chin mot |5
cung.

(O,R) co: AOB ¢ tdm chin AmB
— AOB = sd AmB

(O,R) co: BAC ni tiép chdn BC
— BAC = %sdé??.

a) (O,R) co:
BAC n.ti€p chin BC
EDF n.ti€p chin EF
BAC = EDF

= BC=EF

b) (O,R) co:
BACn. ti€p chin BC

— BAC=BDC
BDCh. ti€p chin BC

(O,R) co:
BACn.ti&p chin BC
EDFn.ti€p chin EF
BC=EF

= BAC = EDF

¢) (O,R) co:

BACh. ti€p chin BC

= BAC —lBOC
BOC & tam chian BC 2

F

D
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d) Goc ngi tiep chan nira
dwong tron la goc vuong.

3. Géc tao béi tia tiép
tuyén va day cung:

* Dinh ly: Trong mot
dwong tron, s6 do cua
géc tao bdi tia tiép tuyén
va ddy cung bang nira sé
do ciia cung bi chan.

* Hé qua: Trong mot
duong tron, goc tao boi
tia tiép tuyén va ddy cung
va géc ndi tiép cing chdn
mot cung thi bang nhau.
4. Goc co dinh o bén
trong dwong tron:

* Dinh Iy: Goc co dinh o
bén trong duwong tron
bang nita tong s6 do hai
cung bi chan.

5. Goc co dinh ¢ bén
ngoai duwong tron:

* Dinh Iy: Goc co dinh o
bén ngoai dwong tron
bang nira hiéu s6 do hai
cung bi chan.

6. Cung chira goc:

* Tap hop cdc diém cing
nhin doan thang AB dudi
mot géca khéng doi la
hai cung tron chira goc
a.

d) (O,R) co:
BAC néi tiép chin nira dwong tron
dwong kinh BC = BAC = 90"

(O,R) co:
BAx tao bdi tia tiép tuyén va ddy

cung chdn AB = BAx =%sd AB.

(O,R) c6:

B/A\x tao bditt &dc chcfm@
ACBnoi tiép chin AB

(O,R) co:
BEC ¢6 dinh bén trong dwong tron

= B/E\C=%(sdl§z‘+sd;4—D\)

(O,R) co:
BEC ¢6 dinh bén ngoai duwong tron

- ﬁ:%(sdl?c-sdﬂ))

}:BszfTCTB
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* Pdc biét:

a) Céc diém D, E, F ciing
thudc nira mdt phang bo
AB, cung nhin doan AB
dudi mot géc khong doi
= Cdc dém A, B, D, E, F
cung thuoc mot dwong
tron.

b) Cac diém C, D, E, F
cung nhin doan AB duoi
mot goc vuong = Cac
dem A, B, C, D, E F
thuoc dwong tron duong
kinh AB.

7. Tir gidc ndi tiép:

* _Dinh nghia: Mot tw
gidc ¢é bon dinh ndam
trén mot duwong tron
dwoc goi la twr gidc ngi
tiép dwong tron.

* Dinh ly: Trong mot tr
gidc ndi tiép, tong sé do
hai géc doi dién bdng
180°.

* Dinh Iy ddo: Néu mét
tir gidc c6 tong s6 do hai
géc doi dién bang 180°
thi tir gidc do ndi  tiép
duoc duong tron.

8. D¢ dai dwong tron,

cung tron:
* Chu vi duong tron:

* Do dai cung tron:

a) ADB=AEB=AFB=a cung nhin
doan AB = A, B, D, E, F cung thugc
mot dwong tron.

b) ACB= ADB=AEB=AFB=90"
cung nhin dogn AB = A, B, C, D, E,
F thuoc mot duong tron duong kinh
AB.

*Tir giac ABCD c6 4, B, C, D € (0)
< ABCD la tir giac noi tiép (O).

* Tir gide ABCD néi tiép (O)

{Z +C =180°
=R PR

B +D =180°

*Twr giac ABCD co:
A+C =180 = ABCD la tr gidc
n.tiép
Hoac:
B+D =180 < ABCD la tr gidc
n.tiép

C=2nR=nxnd

_ 7TRn
180°




9. Dién tich hinh tron,
hinh quat tron:

* Dién tich hinh tron: 5
S =7R* = ﬂd—
4
* Dién tich hinh quat
fron: ZR*n (R
S = = —_—
360 2

* Dién tich hinh vién
phan:

Svién phan — Squat - SABC

* Dién tich hinh vanh R R

khan: S=n(R —-R))

HINH KHONG GIAN

1.Hinh tru: S.,=27Rh

* Dién tich xung quanh.: /—\
Sip = Sxg + 2.Sasy R D

. A
* Dién tich toan phan: v

S,p =27Rh + 27 R?

=
-

V=Sh=nxRh
* Thé tich: : L
S: dién tich day; h: chiéu cao B Q—_;—C’;
2.Hinh non:
* Dién tich xung quanh: S wq = RI

Stp = qu + dey

* Dién tich toan phan:

S, = 7Rl + TR?

* Thé tich:
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2. Hinh nén cut: S: dién tich ddy; h: chiéu cao,
* Dién tich xung quanh: 4
I: dwong sinh | 1= \/h2 + R’ 3k

* Dién tich toan phdn.'

S, =7(R + R)I : }

Sip = Sxg + Sady ion + Sady nho

S,=7m(R + R)I +72(R+R;)

* Thé tich:

V= %ﬂh(Rf +R+RR)

II. BAI TAP VAN DUNG
Bai 1: Cho A ABC c6 ba goc nhon ndi tiép dudng tron tim O ban kinh R.. Cac phéan giac ciia cac
gbc ABC , ACB 1in luot cét duong tron tai E, F.

a) CMR: OF L ABvaOE L AC.

b) Goi M 1a giao diém ctia cia OF va AB; N 1a giao diém ctia OE va AC. CMR: T gidc AMON
ndi ti€p va tinh dién tich hinh tron ngoai ti€p tir giac nay.

¢) Goi I 14 giao diém cta BE va CF; D 1a diém d6i xtg ctia I qua BC. CMR: ID L MN.

d) CMR: Néu D ndm trén (O) thi BAC = 60°.

Bai 2: Cho hinh vuéng ABCD c6 canh b'?mg a. Goi M 1a diém trén canh BC va N 1a diém trén canh
CD sao cho BM = CN. Cac doan théng AM va BN ciét nhau tai H.

a) CMR: Cac tir giic AHND va MHNC la nhing t&r giac ndi tiép.
b) Khi BM = % . Tinh dién tich hinh tron ngoai tiép tr giac AHND theo a.

¢) Tim gia tri nho nhat cua d6 dai doan MN theo a.
Bai 3: Cho A ABC c¢6 ba goc nhon ndi tiép dudng tron tim O. Pudng cao BH va CK lan luot cit (O)
tai EvaF.

a) CMR: T giac BKHC noi tiép.

b) CMR: OA 1 EF va EF // HK.
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¢) Khi A ABC 14 tam giac déu c6 canh bang a. Tinh dién tich hinh vién phan chin cung nhé BC
cua (O).
Bai 4: Cho hinh vuong ABCD c6 canh béng a. Goi E 1a mot diém bat ky trén canh BC. Qua B vé
duong thang vuong goéc voi tia DE tai H, duong thang nay cat tia DC tai F.
a) CMR: Nam diém A, B, H,C, D cung nam trén mot duong tron.
b) CMR: DE.HE = BE.CE.
¢) Tinh do dai doan thang DH theo a khi E 1a trung diém cua BC.
d) CMR: HC la tia phan giac cua DHF .
Bai 5: Mot hinh vuong ABCD ndi tiép trong dudng tron Tam O ban kinh R . Mot diém M di dong
trén cung ABC , M khong trung voi A,B va C, MD cat AC tai H.
a) CMR:Tt giac MBOH ndi tiép duoc trong duong tron va DH.DM = 2R? .
b) CMR: MD.MH = MA.MC.
¢) AMDC vaA MAH bang nhau khi M ¢ mot vi tri dic biét M’. Xac dinh diém M’. Khi d6
M’D cat AC tai H’. Puong thang qua M’ va vudng goc voi AC cat AC tai [. Chung minh rang I 1a
trung diém cua H’C .
Bai 6: Cho hai duong tron (O; 20cm) va (O’; 15¢m) cit nhau tai A va B. Biét AB = 24cm va O va
O’ nam ve hai phia so véi day chung AB. V€ duong kinh AC ctia duong tron (O) va duong kinh AD
cua duong tron (O’).
a) CMR: Ba diém C, B, D thang hang.
b) Tinh d¢ dai doan OO’.
¢) Goi EF 1a tiép tuyén chung cua hai dudng tron (O) va (O°) (E, F 1a céc tiép diém). CMR:
Puong thang AB di qua trung diém cta doan thang EF.
Bai 7: Cho nira dudng tron tdm O duong kinh AB = 2R. Tir A va B lan luot ké hai tiép tuyén Ax va
By véi ntra duong tron. Qua diém M thudc nira duong tron (M khéac A va B) ké ti€p tuyén thu ba cat
cac tiép tuyén Ax va By lan lugt tai C va D.
1. CMR:
a) Ta giac AOMC noi tiép.
b) CD = CA + DB va COD = 90".
¢) AC. BD =R?
2. Khi BAM = 60°. Chung t6 ABDM la tam gidc déu va tinh dién tich ciia hinh quat tron
chan cung MB cuia nira dudng tron da cho theo R.
Bai 8: Tir diém M & ngoai dudng tron (O) v& cat tuyén MCD khong di qua tam O va hai tiép tuyén
MA va MB dén duong tron (O), ¢ day A, B 1a céc tiep diém va C nam gitra M, D.
a) CMR: MA? = MC. MD.
b) Goi I 1a trung diém ctia CD. CMR: 5 diém M, A, O, , B cung nam trén mot duong tron.
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¢) Goi H 1a giao diém ctia AB va MO. CMR: T giac CHOD ndi tiép dugc dudng tron. Suy ra
AB 1a phan giéc ctua CHD.
d) Goi K 1a giao diém cua cac tiép tuyén tai C va D cta duong tron (0). CMR: 3 diém A, B,
K thang hang.
Bai 9:
Cho hinh vudng canh a , lay diém M bat ky thudc canh BC (M khac B,C). Qua B ké dudng
thang vuong géc voi duong thang DM tai H, kéo dai BH cat duong thang DC tai K.
a) Chirng minh: BHCD la tir gidc ndi tiép.
b) Chirng minh: KM L DB.
¢) Chung minh: KC . KD =KH . KB.
Bai 10: Cho diém A & ngoai dudng tron (O, R). Goi AB, AC 12 hai tiép tuyén ctia duong tron (B va
C 1a hai tiép dieém). Tur A v& mdt tia cat duong tron tai E va F (E nam gitra A va F).
a) CMR: A AEC va A ACF dong dang. Suy ra AC2 = AE. AF.
b) Goi I 1a trung diém ctia EF. Chtng minh 5 diém A, B, O, I, C cing nam trén mot dudng tron.
¢) Tur E v& dudng thang vudng goc voi OB cat BC tai M. Chirg minh tir giac EMIC ndi tiép
duogc trong dudng tron. Suy ra tir gidc MIFB la hinh thang.
d) Gia sir cho OA = R+/2 . Tinh theo R phan dién tich tr giac ABOC niam & ngoai hinh tron (O)

Bai 11: Nguoi ta mudn tao mot cai khudn dac dang hinh try, c6 chiéu cao béng 16 cm, ban kinh day
bang 8cm, mat day trén 16m xudng dang hinh nén va khoang cach tir dinh hinh nén dén mat day dudi
hinh try bang 10cm ( nhu hinh v& bén). Tinh dién tich toan bo mat khudn (1ay)

16cm

« 10cm

.
esoqc e,
""""""

Bai 12: Hop sita Ong Tho 1a mét hinh tru ¢6 chiéu cao 8cm va ban kinh dudng tron day bang 3,8cm.
Tinh thé tich hop sira (Idy m~ 3,14; két qua lam tron dén chir sb thap phéan thi hai).

Bai 13: Chiéc non 14 (hinh bén) c6 dang hinh non. Biét khoang cach tir dinh ctia non dén mot dinh
trén vanh nén 1a 30 cm, duong kinh cia vanh nén 1a 40cm. Tinh dién tich xung quanh ciia chiéc nén
do
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Bai 14: Mot chiéc coc thuy tinh c6 dang hinh try, chiéu cao béng 10cm va chira mot luong nude co
thé tich bang mot nira thé tich cua chiéc cdc. Mot chiée c6 thity tinh khac cé dang hinh nén (khéng
chtra gi ca) va ¢ ban kinh day bang ban kinh day chiéc cbc hinh tru da cho (hinh v& bén). Biét rang
khi d6 hét luong nudc trong hinh tru vao chiéc coe hinh noén thi chiée cdc hinh nén day nude va
khong c6 nudc tran ra ngoai. Tinh chiéu cao cua chiéc cdc c¢6 dang hinh nén (bé qua bé day cua
thanh cbc va day cde).

—
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